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Ich weise ausdriicklich darauf hin, dal die mit meinem Namen gekennzeichneten
Abschnitte von meinem verstorbener Mathematiklehrer, Dr. Monnig, NICHT
GELESEN worden sind — und ich VERMUTE, daB er diese teilweise ,,merkwiirdig*
gefunden hatte!

Ich weise ausserdem darauf hin, daf Dr. Ménnig in dem wieder abgedruckten
Artikel/Essay FAST ALLE ZWISCHENBEWEISE weggelassen hat, wie dies in
,Mathematiker-Kreisen“ UBLICH ist. Ich selbst konnte diese an sich unentbehrlichen
Zwischenbeweise NICHT AUS EIGENER KRAFT erstellen.

1. Dies ist ein wissenschaftliches Projekt ohne kommerzielle Interessen, das kostenlos fiir
jedermann im Internet zur Verfiigung steht.

2. Wer finanzielle Forderungen gegen dieses Projekt erhebt, dessen Beitrag und Name
werden in der nachsten Auflage geloscht.

3. Das Projekt wurde gefordert von der Bundesrepublik Deutschland, Sozialamt Neuss.
4. Rechtschreibfehler zu unterlassen, konnte ich meinem Computer trotz jahrelanger
Versuche nicht beibringen. Im Gegenteil: Das Biest fiigt immer wieder neue Fehler ein,
wo vorher keine waren!

1. This is a scientific project without commercial interests, that is not in bookstores, but
free in Internet.

2. Financial and legal claims against this project, will result in the contribution and the
name of contributor in the next edition canceled.

3. This project has been sponsored by the Federal Republic of Germany, Department for
Social Benefits, city of Neuss.

4. Correct spelling and orthography is subject of a constant fight between me and my
computer — AND THE SOFTWARE in use — and normally the other side is the winning

party!
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Formalisierte Gottesbeweise: Aristoteles, Thomas, Anselm,
mit Bibliographie Paliophysik und Hyperphysik
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1. Vorbemerkung des Herausgebers

1.1 Der erste personliche Anlaf3, diese Dienstleistung fiir Grundlagen-Wissenschaft zu
erbringen, war Jakob, fiir dessen Abitur in Diisseldorf in 2005 und dessen Ingenieur-
Abschluf in 2010 in Warschau wir passende und exklusive Geschenke benétigten.
Herausgekommen ist bei diesem Unterfangen eine Art Projekt des Themas

» Zur Gottesfrage im 3. Jahrtausend nach Christus”,

bestehend aus :

- Buike, B.A. : Ein Atheismus-Argument bei Max Bense, Training logischer Angriff (noch
nicht publiziert )

- Buike, B. A. : Antike Religion, Hochtechnologie, Paliophysik, Neuss 2010

- Monnig, Paul (ed. Buike, B. A.) : Formalisierte Gottesbeweise : Aristoteles, Thomas,
Anselm, Neuss 2010

1.2 Der zweite personliche Anlafi war Herr Dr. Paul Ménnig, der unser Mathematik-
Lehrer am Friedrich-Spee-Kolleg in Neuss war, wo wir auf dem sogenannten ,zweiten
Bildungsweg” unser eigenes Abitur nachgemacht haben. Man kénnte sagen : OHNE
Herrn Dr. Monnig hitten wir selbst ebenso wie der grofite Teil der gegenwirtigen
sogenannten deutschen Intelligentsia den Anschlufs an HEUTIGE Mathematik und Logik
verpafst. OHNE Herrn Dr. Monnig hitten wir selbst es NIE geschafft, spiter
ERFOLGREICH Mathematik in der gymnasialen Mittelstufe zu unterrichten (als privater
Nachhilfelehrer) - und sogar selbst STRENG MATHEMATISCHE Arbeiten zu schreiben,
die gut genug fiir Einreichung bei der Deutschen Nationalbibliothek waren. Kurz und
gut : Unsere eigene personliche Entwicklung in moderner Mathematik hitte ohne Herrn
Dr. Monnig iiberhaupt nicht stattgefunden - denn wir waren einmal in Mathematik
ENTSETZLICH UNTERBELICHTET und auch heute noch gehort Mathematik
keineswegs zu unseren stark ausgepragten Fihigkeiten.

1.3 Es gibt auch SACHLICHE Griinde fiir diese Projekt-Arbeit, die sich in VIELEN Jahren
des Bemiihens zu der hier vorgelegten dufSeren Form herauskristallisierte. Der erste
sachliche Grund ist : Herr Dr. Monnig hat uns kurz vor seinem Tod personlich zwei
Skripte zum Gottesbeweis des Anselm von Canterbury - Incipit : Cur Deus homo -
iiberreicht, die unseres Wissens NIRGENDS veriffentlicht wurden, obwohl sie
FUNDAMENTAL WICHTIG sind, denn, wie Josef Pieper in seiner erleuchtenden
Einfithrung in die Scholastik - siehe Bibliographie - referiert, galt gerade Anselm als
UNGELOSTES RATSEL, an dem sich VIELE sogar grosse oder bekannte Philosophen
und Theologen versucht hatten. Es ist also ERSTAUNLICH, daff Herr Dr.Monnig den
NACHWEIS geliefert hat, daff Anselm iiberhaupt FORMALISIERT werden kann und
damit einen SEHR UBERRASCHENDEN PRAZISIONSGRAD besitzt.

1.4 Der zweite sachliche Grund fiir diese Edition ist ebenso FUNDAMENTAL wichtig.
Mit Robert Spaemann - siehe Bibliographie - schien es namlich so, daf§ Gottesbeweise
und deren ,traditionelle” Behandlung in der Philosophie mit seiner letzten Wortmeldung
aus 2007 sozusagen ,vorldufig abschlieSend” erledigt waren - freilich ohne die Frage nach
dem ERSTAUNLICHEN PRAZISIONSGRAD dieser ANTIK BASIERTEN TEXTE zu
beantworten, einem Prizisionsgrad, wie er heute nur in FORTGESCHRITTENSTER
TECHNIK vorkommt. Diese Prizision hatte uns schon linger zu der Vermutung gefiihrt,
daf ETWAS IN DER ARISTOTELISCHEN UBERLIEFERUNG DER GOTTESBEWEISE
FEHLT ... Aber was? Nun, wir kénnen uns KURZ fassen, denn erstens hat besonders
Autor Farrell, Joseph P. gerade eben auf der Basis der NEUESTEN NICHT-
EINSTEINSCHEN GRUNDLAGENPHYSIK - Stichworte: Skalar-Physik, Atherphysik,
tetraedische Physik - sehr weitreichende Hypothesen zu einer ANTIKEN
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PALAOPHYSIK vorgelegt, die zu VOLLIG NEUEN Erklirungsversuchen zum Beispiel
beziiglich der Grossen Pyramide von Gizeh oder auch zur Frage von interplanetarischen
Kriegen der Vorzeit gefiihrt haben, denn zweitens hat Zecharia Sitchin mit seiner
Neuinterpretation SUMERISCHER Texte ebenfalls vor dem Hintergrund NEUERER
HEUTIGER Entwicklungen in den Naturwissenschaften, wie zum Beispiel der GENETIK,
die ABTEILUNG ALTE GESCHICHTE ordentlich ,aufgemischt” und drittens haben wir
selbst in Buike, Antike Religion in 2010 eine Art Uberblick vorgelegt, was derzeit alles
IN BEWEGUNG ist, SO DASS ANTIKE GOTTESBEWEISE PLOTZLICH IN GANZ
ANDERE ZUSAMMENHANGE GERATEN und uns plétzlich eine ebenso
UMFASSENDE, wie teils UBERWALTIGENDE RATIONALITAT von ANTIKE ,neu”
zeigen, die vollstindiger zu erfassen, uns BIS HEUTE und IMMER NOCH iiberhaupt die
wissenschaftlichen Werkzeuge FEHLEN, wobei wir hier nicht versiumen mochten,
ausdriicklich auf den hier SEHR belangvollen Autoren Tenen, Stan hinzuweisen, dem wir
seltsamerweise sozusagen justament im passenden Augenblick VOLLIG umwerfende
Ansitze zu einem in der Bibel verschliisselten HEBRAISCHEN - ,apfelférmigen” -
TORUS-MODELL des Universums verdanken, was natiirlich Querbeziehungen zu Farrell
hat. Die Vermutung, was in den aristotelischen Gottesbeweisen fehlen konnte, ist also:
a) eine mathematische Geometrie des Typs kosmologischer Topologien b) eine antike
fortgeschrittene Paliophysik, die bei heutigem Stand anzunidhern wire durch Skalar-
Physik, tetraedische Physik und Aetherphysik im Zusammenhang sogenannter
vereinheitlichter Theorieversuche.

1.5 Bei dieser VOLLIG VERANDERTEN FORSCHUNGSLAGE, die sich allerdings
scheinbar in Deutschland noch nicht herumgesprochen hat oder eventuell auch einfach
verschlafen wurde, bedurfte es zuhauf nicht alltiglicher Anstrengungen (auf finanziell
sehr knapper Sozialhilfebasis), in deren Klirungsverlauf wir uns dann entschlossen,
FORMALISIERTE GOTTESBEWEISE, so vorzulegen, WIE SIE SIND, namlich SPERRIG
und KONSUMWIDERSTANDIG, aber gleichwohl in einer besonders STRENGEN
FORM der moglichst EEINWANDFREIEN PRASENTATION - und zwar ohne BEIWERK,
iiberbordende Kommentare und dergleichen eigene ,Geistesblitze”. Dieses strenge
Verfahren hatte den Zweck, uns nicht mit fremden Federn zu schmiicken, sondern denen
das WISSENSCHAFTLICHE VERDIENST zu belassen, deren SEHR fachspezifischen
Forschungen die GRUNDLAGE schufen, von der aus wir HEUTE in ebenso HERRLICHE
wie BEDROHLICHE Horizonte aufbrechen und auch aufbrechen miissen, darunter auch
solche FORTGESCHRITTENEN ANTIKE HORIZONTE, an denen unsere Vorfahren
GESCHEITERT sind und auch wir Heutigen uns NICHT AN ENTSCHEIDUNG
vorbeimogeln konnen, und zwar namentlich an der ENTSCHEIDUNG ZWISCHEN
GOTT UND LUZIFER - siehe Hoagland iiber Freimaurer - und Nazi-Fraktionen in der
NASA (und dann auch in der ESA). Denn ohne das Bemiihen seit Aristoteles um das
GEDULDIGE und SORGFALTIGE SAMMELN von BRUCHSTUCKEN VIEL ALTEREN
WISSENS und OHNE die wenigen Autoren, die diese Bruchstiicke zu HEUTIGEN
LOGISCHEN FORMALIERUNGEN KONDENSIERTEN, darunter eben auch Herrn Dr.
Monnig, wiren die jetzt moglichen WEITERUNGEN nicht einmal im Ansatz moéglich,
was uns zu grosser Dankbarkeit gegentiber solchem ganz unspektakuldren und stillem
GELEHRTENFLEISS, fernab jeder heute eingerissenen Sensationshascherei,
verpflichtet.

1.6 Die lediglich editierten Monnig-Arbeiten sind, wie in der Fach-Mathematik iiblich,
derartig KNAPP formuliert, daff zum Verstindnis notwendige NEBENBEWEISE oft nur
angedeutet sind oder ganz fehlen. Hier nun schitzen wir uns gliicklich, dafy wir fiir
NICHT-MATHEMATIKER einige MITSCHRIFTEN aus dem Unterricht bei Dr. Monnig
einfiigen konnen, die von einer Komilitonin stammen, die nicht namentlich genannt
werden mochte. Auch hier gehen wir STRENG DOKUMENTARISCH vor - lassen also
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eigenes Beiwerk weg! -, auch wenn sich dadurch wiederum BESTATIGT, daf ,Midchen
besser mitschreiben” und ,einfach fleiliger sind als Jungen”!

1.7 Das international ausgerichtete Publikum wird wahrscheinlich begriifen, daf$ hier die
heute iibliche Russel-Whitehead-Notation verwendet wird, die fiir die ,Principia
Mathematica” von 1910-1913, 3 Bde., entwickelt wurde - jedoch nicht dltere und in
Deutschland immer noch zu findende Notationssysteme fiir formale Logik (zum Beispiel
bei Freytag-Loringhoff).

1.8 Methodisch sind wir so vorgegangen, daff notigste Nachweise als knappstmogliche
Hinweise Originaldokumenten vorangestellt wurden und auch fein sduberlich als nicht
zum Dokumenten-Korpus gehorige Zusitze gekennzeichnet sind. Ausserdem haben wir,
um den neuerdings sehr erweiterten Forschungshorizont anzudeuten, einfach die
Bibliographie aus Buike, B.A. : Antike Religion, Hochtechnologie, Paliophysik, Neuss :
2010 eingefiigt.

1.9 Ein Desiderat der Forschung bleibt, warum es MEHRERE Gottesbeweise gibt und wie
diese UNTEREINANDER zusammenhingen. Die durch den Uberblick bei Buike, Antike
Religion moglich gewordenen Folgefragen des Zusammenhangs der Gottesbeweise mit
Atherphysik, mathematischen Geometrien und Topologien und deren Konsequenzen fiir
Astronomie und KOSMOLOGIE - siehe Tenen, Stan (hebriisches Torus-Modell) und
Farrell, J.P (Formalisierung zu Plotinus” ,Konzept des Einen” - siehe Bibliographie) -
sind noch zu frisch, als daf hier schon abschliefende Stellungnahmen méglich wiren.
Wir geben hier - obwohl redundant - ausdriicklich zwei WESENTLICHE
WEITERFUHRENDE Quellennachweise aus Werken von Farrell, ].P. gleich vorneweg :

- Farrell, Joseph P. : Topological Metaphors in Plotinus® Conception of the One (1o €v); in:
Farrel, J.P.: The Giza Death Star Destroyed, Kempton / Illinois, USA : 2005, p. 222-245.

- Farrell, Joseph P. : Der Todestern Gizeh, dt., Rottenburg: Kopp 2008, Kapitel:
Paldographie der Paldophysik, S.46 f

1.10 Eines aber diirfte schon gewif8 sein : Nachdem die Gottesbeweise iiber mehrere
Jahrtausende getreulich iiberliefert worden sind und alle Fihrnisse menschlicher
Geschichte tiberstanden haben, darunter sogar das extrem bosartige 20. Jahrhundert, sind
despektierliche Wortmeldungen im Internet zum Beispiel, die sie gerne total , entsorgen”
mochten, sehr wahrscheinlich geradezu pubertir verfriiht!

So, und damit konnen wir uns geniifilich im Sessel zuriicklehnen, weil dieses Projekt das
ZWEITE GROSSE THEMA IST, dafs wir selbst in diesem Leben sozusagen "zu Tode
geritten" haben - freilich nicht, ohne daf$ wir an Jakubs berithmtem Abendgebet
vorbeikdmen, das wir hier spasseshalber wiederholen, sozusagen auch DANKBAR, denn
OHNE JAKUB hitten wir selbst uns DIESE ENTSETZLICHE ARBEIT NIE UND NIE
gemacht, wobei wir selbst zu GANZ NEUEN HORIZONTEN aufbrechen konnten und
VIELE unserer friitheren nicht-elaborierten Lieblingsvermutungen inzwischen als
BESTATIGT gelten konnen. Das Gebet also lautet :

"Ich bin klein.
Mein Herz ist rein.
Bin ich erst grof3,

geht's RICHTIG LOS!"
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1.0 Abdruckgenehmigungen - legal permits

' w Erebischifliches Friedrich-Spee- Kolleg

Hearr
Bruno Buike
Gotanstr. 15

414652 Mauss

Ihre Zadchen, lhre Machricht wom Unser Zeichen, unsere Nachnchi vam
28.01.2003 Ro /! Ra

Veroffentlichungsgenshmigung ; Ihre Anfrage vom 28.01.2003

Sehr gechrier Herr Buike,

Tisidtut enr f:..".llni.llg.'rn-_[ der fl'lm'.ll:u-n:u':lrrﬂ'rrr,".:'

Welrerbildungskalleg
Erebischiiliches Friedr u'h-'\|ll'n.'-K-'\-||-';'_
Paracelsusscrafe B - 414064 Meuss

Tl B 40 TR AF - Fax 21 4] PE] &2

Fahsfspec.neshur dhe.ds

B(0213) MNauss
9816-0 04.02.2003

auf [hre Anfrage hin méchien wir lhnen mitleilen, dass seitens des Erzbischifichen Friedrich-Spee-Kollegs
kaine Einadinda gagan aine Varéffentlichung der genannten Schrift von Paul Ménnig {Zum Gottesbewels®. In;
Humanitas Christiana, Werkbiatt fur das Erzbischofliche Abendgymnasium und das Erzhischdfliche Friedrich-
Spee-Kolleg Meuss. 20, 1968) im Rahmen Ihrer elgenen wissenschaftichen Arbeiten bestehan.

Diese Zustimmung gilt auch fiir das im Jahre 1983 geschlossene Erzbischifliche Abendgymnasium, da
dessen Angelegenheiten seitdem vom Fredrich-Spee-Kolleg wahrgenommen wWardan.

it freundiichan Griken

VA $eD o

Der Leviter des Kollege
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2. Hauptteil

2.0 Zum Einstieg, Anmerkung des Herausgebers

Ein komplettes formalisiertes Kalkiil in Russel-Whitehead-Notation findet man in dem
Mathematik-Schulbuch von Dr. Monnig (das man sich eventuell praktischerweise gleich
griffbereit neben diese Lektiire legt) :

Monnig, Paul : Grundkurs der Mathematik, Frankfurt/Main, Berlin, Miinchen 1970,
2.Aufl,; formalisiertes Logik-Kalkiil : S.1-43, mit Formelbeiblatt

Fiir die voraufgehende klassische Logik ist uns gerade eben greifbar ein akademisches
Lehrbuch, das den Anfang erleichtert und Uberblick gibt, wozu dann etwa Bibliographie
Tugendhat/Wolf zu neueren Sichtweisen aufschliessen wiirde :

Czech, Albert: Grundkurs der Logik, Bonn 1970

Die im Laufe der Jahrhunderte denkerisch geklirte historische Textbasis der
Gottesbeweise ist ausgesprochen iiberschaubar. Sie besteht aus wenigen Stellen in der
Metaphysik des Aristoteles und bei Thomas in der Summa Theologiae, sowie in der
Summa contra gentes (auch : gentiles) - letztere greifbar in der wohlfeilen lateinischen
Turiner Ausgabe des Thomas von Aquin. Hinweise zu dem heute noch als schwierig
beziehungsweise ungeklirt geltenden Beweis von Anselm sind den Dokumenten direkt
vorangestellt. Entwicklung, Diskussion und Probleme der Texte und der Textrezeption
sind kurz besprochen in:

Bendiek, Johannes: Zur logischen Struktur der Gottesbeweise; in: Franziskanische
Studien 38(1956), S.1-38, Werl
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2.1 Anselm von Canterbury "cur deus homo", seit Kant sogenannter
"ontologischer Gottesbeweis"

2.1.0 Vorbemerkung des Herausgebers

Eine allgemeine Einfiihrung zu dem auch heute noch als problematisch geltenden Beweis
von Anselm und eine kurze Skizze zu Anselm findet sich in :

Pieper, Josef: Scholastik, Gestalten und Probleme der mittelalterlichen Philosophie,
Miinchen: dtv paperback 1981, 2.Aufl., S.51-69; 1.Aufl. (dtv): 1978; hardcover: Miinchen,
Kosel 1960

Der von Kant erstmals so genannte "ontologische Gottesbeweis" einschliefilich der
Stellungnahme von Thomas ist in der Pieper-Taschenbuchausgabe abgehandelt S.60f..

Die hier vorgelegten Dokumente wurden von Herrn Dr.Monnig kurz vor seinem Tod
personlich iibergeben, und zwar 1986 - und sind unseres Wissens bislang nicht
veroffentlicht.

Die erweiterte 2 . Version des Anselm-Beweises von Dr.Monnig geht iiber das Anselm-
Original hinaus und zieht aus dem Original mogliche weiterfithrende zusitzliche
Schliisse.
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4.1.1 Anselm, 1.Version
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4.1.2 Anselm, 2. erweiterte Version
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2. k& gibt etwas Decnkbareas, dns im Vergleich zu mllem amdsran, sas
gedacht werden Eans, grifec iat:

Wkxa Pz Axds —yxuel].

Aep Aasn Ariomen bsd den Yorsusssbiangen felgtis

Eingr mlisin lat der Gréfte; der gedacht Eerdsen kamn. umd dbasEr
pllgiz imt moch der Grddts, der realiter exiobielr Tl

"'l'a[..""'-Lr:-nt;H.fF!. AF § B —rria) f=px - i A
= |y 1
— .I'L.l';'-.l:l;' |'||':"||:Bl|'-'_l'*l—-l|-';l|1."l:' H:--:.-;I.

Bearwr f w2

il ¥RE p — xflm — Y aud =

ays dam Vordshilae

whm x
4 i b * ¥ danbinitonxlon

3 s A — xHlx ¥ ¥ bk =yXRY dus . T ouwe 1
§) Py Ayme p—enRe —Py Ax | x A—uly mus I. 3

ah Y Uiy kel A —uite Y 0y Ax § ¥ Amny) aua Fo

'] —.rl'r.ﬁﬁz-'-‘:'xi}"ii?.ﬁ.‘.-'“"' aua Vor. 1
71 - s mEn f e -ﬂ,..'}:'liﬁ'}'.h.u 4 ¥ Ayl aun Z. & u_ 4

Sehlull ¥&h § &l

i Px ,._;Tﬁ;,_-'ﬂl'."l —'l;'#l;p}-_ﬂ:l*:l'ﬁl—'rﬂ":i] windasbens whns

ni (= Pmw Pz} &4 KF |'-.:|-:J|-I [ L .
—r ythﬂana.{-:rn-r.nﬂﬁ aus %, 7 ou. B

—_— =3 e
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lo)

11)
12)
13)
14)
15)
16)
17)
18)
19)
20)
21)
22)
23)
24)

25)
26)
27)

. 28)

29)

30)

31)

32}

33)
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5. v. ausgeschlosse~

TrPaN b nen Dritten
EzAxn’z}\-'—;sz—a\l{ (Py A x § y A~ XRy) aus Z. 1lo u. 9
Q\(Py Ax+y—‘>ny) ~=»(Ez A X 4 z —yxRz) aus Z. 11

/z\(Pz Ax+z-——)sz)-—>/z\(Ez f\x#z-—yxkz) aus Z, 12

Px A—Ex -—)Vz {Pz A zRx) aus Vor. 1
ZRX - —pxR2 aus Al

xhx ~—» —xRx aus Z. 15

—~7 XRX aus Z, 16
—yXRX A ZRx—p X § Z vgl., Z, 2
z}tx-ex*- z aus Z., 17 u. 18
sz—-}x* z A — xRz aus Z. 19 u. i5
¥(PzAsz) —-}-\i(Pz AX & ZA —XRZ) aus Z, 2o

PxA —7Ex—>Y (P2 A x § 2A— xRz) aus Z. 14 u, 21
Px}\/z\(PzAx{:z—-)sz) —2Ex aus Z., 22

Px A /z\(PzAx*z-—)sz)——;Ex;\/z\(EzAx* Z —» xRz )
‘ aus Z. 23 u, 13

=;yRx v — xRy aus Al

A Rx -——bv Pz A % Re) Schlufl voén x auf
PIAY*XI\-iy * z( Y¥ Ay mindestens einen

xR V PzAX %2 xRz} Schlull von ¥y auf
i Ax*y,\—' Y%z( " * N mindestens einen

Px f\PyAxfy A(—yRxvy —xRy) —>»
—*!(sz\x:#za\—;xnz)v X(chy*zi\-—,sz) aus Z. 26 u. 27

Px f\Py!\x+y—-—>¥(Pzi\x*zA-—;sz)Vy(le\yalizA-—;Y“z)
aus Z, 25 u. 28

PxA/z\(PzAJ':+z—)sz) APyA/z\(Pz Ay * 2z —>yRz) —5»X =Yy
aus Z. 29

Px A/z\(PzAx + z —»xRz) AX= Yy -——}Py/\-/z\(s'z-;\-y * Z2oayRz)

Idepntitdtsaxiom
Px A N\(PzAX 42 —2xRz) —>
ﬂé\[PyA/z\(Pzi‘.\y:*z-—&sz)(—-)xuy] aus Z. 30 u. 31
Exl\/z\(Ez A X $ z—2xRz) —»
Rz) €—pX = analog zur Herlei-
-__)/Y\[EYA/Z\(EZAY*ZH’Y ») * Y] tung v. 2.32 aus Z2.25
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34) Px/\/z\(PzAx{-z—‘)sz)__y
— /y\[Py J\/Z\(Pz}\y*z-’;y}!z)ﬁx = y] A
A/;\[Ey/\/z\(Ez/\y*z—»sz) ?—bx:y] aus £. 32, 24 u, 33
35) X{[/y\&y,\/z\(l’z}\y*z—-‘byﬂz)("‘?xaylf\
A/y\[EyA/z\(Eszl*z—-vsz)(—:}x-y]] aus Vor. 2u. Z. 34
Damit ist der Beweia erbracht.

Zur Notwendigkeit der Voraussetzungen

Die Voraussetzungen zu einem Satz heiffien notwendig, wenn der Satz
nicht gelten kann, ohne dab zugleich auch die Voraussetzungen erfiillt
sind. Die Notwendigkeit wird durch einen Umkehrbeweis gezeigt, bei
dem ausgehend von der gewonnenen Satzaussage die urspriinglichen Vor-
aussetzungen wieder hergeleitet werden:

~ 1) \liur\LPyA/z\(Pzr\y*Z—-»VRZ)H::-Y]/\
A /Y\E."y}\/z\(ﬂz AY 4 z—>yRz) epx = yﬂ Satzaussage

2) \,{[Px{\[z\(l’z r\x*z-—‘-psz)/\Exl\/z\(Ezax*z-)sz)] aus Z. 1
3) (Px A —Ez) V(Px Ax=2z) vy (PXx AXRZ) it

—3 =y Ezv Pz V¥(Py/\yﬂz) Eingangszelle
4) Px A(—Ezwvx=z\vxRz)—>Pzv —Ez V\){(Py/\ynz) aus Z. 3
5) Px A(EzAxxtz—asz) -‘-';E-erl\Ez-’?\; (Pynsz)] aus Z., &
6) Px A/z\(mznx{.z—yxnz)-—»/;[—vpznsz —»\{,(ny\ynz)]aus Z. 5
) /z\[—.pmsz—-»‘g (PyAsz)] aus Z. 2 u. 6
8) (Px AEx A—Pz)v (Px AEXAXx=2z)Y (Px AEx AXRz) ~—3

:"\\

—~——p = PzV Ez v (Px A xiz) Eingangszeile

9) PxAExA(—Pzvxs3z v xRz }—=>—Pz VY Ez y\y{ (Py nyRz)
aus Z. 8

10) Px AEx A (Pz AX * z —»xRz) —}[sz\ —Ez -—-’,'-'\3{, (P‘y‘AYRz)]
’ aus Z. 9

11) Px ,\/z\(PzAx+ z —»xRz) A Ex-—y/z\[PzA—-;Ez——>¥ (PyAsz)]
aus Z., 1o

i12) /Z\{PZA—TEZ-—?\}{(PyAsz)] aus Z. 2 u, it
13) /z\r(-—;PZI\Ez)Y(PZA —1Ez)——}-¥ (PyAsz)] aus Z., 7 u. 12
14) \J{[le\/z\(PzAx*z_}sz)] _ aus Z. 2

Mit den Zeilen 13 und 14 sind die urspriinglichen Voraussetzungen
wieder gewonnen. Die Voraussetzungen sind daher notwendig.
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2.2 Thomas (bzw. Aristoteles)

2.2.1 Thomas "ex causa efficiente", 1.Version mit Nebenbeweisen,
Mitschrift einer Komilitonin aus dem Unterricht bei Dr. P. Monnig, ca.
1979

Die Komilitonin mochte nicht personlich genannt werden - und lebt schon seit vielen
Jahren in Siidwesteuropa.
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2. omas "ex causa efficiente" in einer mit "ex motu
4.2.2Th " ff te" t" tu"
parallelisierten Version und Thomas "ex possibili e necessario"

Quelle:
Schulprogramm Spee-Kolleg, Neuss, Humanitas Christiana 20(1968), Autor: Dr. Paul
Moénnig

legal permits :
Druck- und Veroffentlichungsgenehmigung vom 04.02.2003 des Friedrich-Spee-Kollegs,
Neuss, liegt vor - siehe Punkt 1.0

Zweitveroffentlichung :
Dieser Aufsatz wurde auch veroffentlicht in : Franziskanische Studien 50(1968), S.1-28

Weiterfithrende Hinweise :

Es wird besonders auf die Uberlegungen von Dr. Ménnig zu zugrundliegenden
LOGISCHEN GESAMTSTRUKTUREN hingewiesen, weil diese sehr von Belang sind fiir
einen Ubergang zu oder fiir Schnittstellen mit MATHEMATISCHEN
KOSMOLOGISCHEN TOPOLOGIEN, wie sie heute auf der Grundlage verschiedener
Versuche zu VEREINHEITLICHTEN THEORIEN DER GRUNDLAGENPHYSIK versucht
werden.

Es wird dafiir insbesondere verwiesen auf Bibliographie Autoren Tenen, Stan mit einem
HEBRAISCHEN apfelférmigen Torus-Modell des Universums und auf

Farrell, Joseph P. : Topological Metaphors in Plotinus’ Conception of the One (70 &v);
in: Farrel, J.P.: The Giza Death Star Destroyed, Kempton / Illinois, USA : Adventures
Unlimited 2005, p. 222-245.
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»

Einleitung

Dos erste Vatikanische Konzil sagt: "Gott, aller Dinge Grund und
Ziel, kann mit dem naturlichen Licht der menschlichen Vernunft
aus den geschaffenen Dingen mit Sicherheit erkannt werden." (Den-
zinger 1785).

Das menschliche Erkennen grindet in der Erfohrung und im Denken,
und das Denken vollzieht sich, wenn es geordnet ist, nach den Ge-
setzen der Logik.

Der hl. Thomas von Aquin nennt in seiner Summa 5 Wege, auf de-
nen die menschliche Vernunft zur Gotteserkenntnis gelangen kann,
Die beiden ersten Gottesbeweise "ex motu" und "ex causa efficien-
te", haben das Ziel, den Einen mit Hilfe einer Relation auszuzeich-
nen, die niemand in bezug auf thn aber Er in bezug auf alle nnde-
ren erfUHf Sie fuhren zu den Sttzen: "Es gibt genau einen, der
nicht bewegt wird und alles andere bewegt! bzw, "Es gibt genau
einen, der nicht verursacht ist und alles andere verursacht", Die
beiden Sdtze sind von gleicher logischer Struktur, Der dritte Got-
tesbeweis "ex possibili et necessario” geht aus von dem Unterschied
des nur méglichen und des notwendigen Seins. Er liefert den Satz:
"Genau einer hat notwendiges Sein durch sich selbst und durchkei-
nen anderen und ist Seinsgrund fur alles notwendige und alles (ak-
tualisierte} mégliche Sein." :

Das erste Kapitel hat den Beweis "ex causa efficiente” zum Gegen-
stand, doch sei bemerkt, daB die Worte "Ursache" bzw. "verursa-
chen® Uberall durch "Beweger" bzw. "bewegen" ersetzt werden
kdnnen. Das zweite Kapitel behandelt den Beweis "ex passibili et
necessario'.

Zur Darstellung werden logische Zeichen verwendet:

-« nicht ~ Aund v oder ~% wenn - dann
% dann und nur dann - wenn = ist identisch mit
& ist verschieden von _;;} fur alle x gilt

y fur mindestens ein x gilt

Die Benutzung der Zeichen verdeutlicht dis logische Struktur der
einzelnen Sdtze und macht die Schiusse einsichtiger, mit denen
Folgestitze gewonnen werden, -

-5 -
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|. "Ex causa efficiente™

.—_.._..-_.....-_—__._-_--—.——
_...._...—..-__-_-—...—-—_.._—_u

1. Symbolsprache, Ubersetzung der zu beweisenden Aussagen

Zu den logischen Zeichen kommt das Relationssymbol
R: ".... ist Ursache fur ...." '
Man erhtlt die folgenden Ubersetzungen:

zRy: z ist Ursache fury.
—7 zRy: z ist nicht Ursache fury.
yRz: y ist Ursache fur z,

yfz=»yRz: Wenny vonz verschieden ist, dann ist y Ursache
fur z.

—~zRyA {yFz~>yRz): z ist nicht Ursache fur y, und wenn y von z
~ verschieden ist, dann ist y Ursache fur z.
/;\(-—rzRyA(y?fz—? yRz)): Fur alle z gilt: z ist nicht Ursache fur y,

und wenn y von z verschieden ist, dann ist y Ursache fur z. In
kurzerer Fassung: y hat keine Ursache und ist Ursache fur alles

andere.
;/;\(-ﬂzRyA(y%z-asz))wa: Dann und nur dann hat y keine

Ursache und ist Ursache fur alles andere, wenn x mity identisch

ist.
/;’\[/g\(r-zl{y A(y?‘z-#ykz))‘r’xﬂ]: Fur alle y gilt: dann und nur

dann hat y keine Ursache und ist Ursache fur alles andere, wenn
x mit y identisch ist. In kurzerer Fassung: x allein hat keine Ur -
sache und ist Ursache fur alles andere.

X @H[)}Hikyh(y%z-? sz))Hx=y]: Fur mindestens 2in x gilts

x dllein hat keine Ursache und ist Ursache firr alles andere. in
kurzerer Fassung: Genau einer hat keine Ursache und ist Ursache

fur _d||e§ andere.
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Diese Aussage ist beim Bewels herzuleiten,

Eine zweite Aussage, die ebenfalls bendtigt wird, lautet

{(_\ ¥ x#z:  Zu jedem x existiert mindestens ein z, so daf} x von z
verschieden ist, In kurzerer Fassung: Zu jedem Gegenstand gibt es
einen anderen,

Der Satz muf gelten, weil anderenfalls die Aussage, genau einer sei
Ursache fur alle anderen, mangels Existenz dieser anderen leer waire.

2. Voraussetzungen und Beweis

Nach der Weltvorstellung des hl, Thomas bildet der Kosmos eine
Struktur ursdchlicher Beziehungen, die nach der heutigen Termi-
nologie als Halbordnung zu bezeichnen ist. Die Ursachenrelation
ist asymmetrisch und transitiv, doch werden diese Eigenschaften
interessanterweise beim Beweis nicht gebraucht.

Thomas argumentiert, dafl die Ursachenfolge riickwartig nicht ins
Unendliche verltngert werden dirfe, und verwendet den Begriff
der Erstursache {causa prima).

x heifdt Erstursache fir y, wenn x Ursache fUir y ist und es keine
Ursache fur x gibt, wenn also die Aussageform gilt:

xRy Aﬂysz.

Vorausgesetzt wird:

1. Es gibt mindestens ein Ding, das durch etwas verursacht ist:
V V'sz.
z Yy

2. Alles, was verursacht ist, hat eine Erstursache:

/z\[y yRz—» y xRz A— YURX)] .

3. Fur je zwei verschiedene Dinge gilt: wenn das erste nicht Ur-
sache fur dos zweite und das zweite nicht Ursache fur das erste

-7 -
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ist, dann gibt es andere Ursachen fur beide:
A D oz ARz A=7zRx =Y URX A ¥sz).,

Aus den Voraussetzungen folgt: Es gibt mindestens zwei Dinge,
und: Genau einer hat keine Ursache und ist Ursache fur alles

andere,
Beweis:
1) ¥ yYRZ n. Vor.
2) 4[ sz-—-&\){-(_sz A—rE quSJ n. Vor,
| 3) /x\ A (x#z A =7 xRz A—7 ZRx — \L{ URx A )YYRZ) n. Vor.
4) Y )j(szA—r‘gqu) aus Z,1u.2

(Wenn es ein Ding gibt, das verursacht ist, [Z. T} und olles, was
verursacht ist, eine Erstursache hat [2.2], dann gibt es ein Ding,
" das eine, Erstursache hat [2.4].)

5) \}{""’ Hqu . aus Z.4

(Wenn es sir z und ein x gibt, so daB x Ursache fur z ist und x
kein€é Ursache besitzt [294 , dann gibt es ein x, das keine Ur-
sache besitzt[Z.5).)

6 Y \z,x?fz avs Z.5u.1

(Wenn es etwas gibt, das nicht verursacht ist, [2.5] und es etwas
gibt, das verursacht ivst,Y_Z. 1] , donn gibt es mindestens zwei

Dinge [Z.4].)
7) Q !x#z aus Z.6

(Wenn es mindestens zwei Dinge gibt, dann gibt es zu jedem x
mindestens ein Ding, das davon verschieden ist.)

Domit ist der erste Teil des Beweises gefuhrt.
8)'?'x7ézf\“?szA“? ZRx —» yquA )\!sz auvs Z.3

(Fortlossung der Generalisatoren. Was fur alle x und alle z gilt,
gilt fur jedes x und jedes z.)

-8 -
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9) xyéz)\_,sz ,\—,sz-a\L/j" uRx aus Z.8
(Abtrennung des zweiten Teils der Konklusion, )

10) zRx— \l{ uRx Eingangszeile
(Wenn z Ursache fur x ist, dann hat x eine Ursache,)

1) zRxV (2 A= xRz A—1zRx)—r Y uRx aus Z.10 u.9

(Zusammenfassung der beiden Implikationen. Die Préimissen wer-
den durch "oder" verknUpft.)

12)  (zRev (2 A—rxRe)) AlzRx v—rzRx)=> Y uRx aus Z.11

(Fir beliebige Aussageformen A, B, C sind stets die Ausdrucke
AV (BAC) und- (AvBIA(AVC) dquivalent.)

13)  zRxV(x¥z A—erz)——-»Yqu aus Z.12

(Der Ausdruck zRxv—2zRx ist auf Grund des Gesetzes vom
ausgeschlossenen Dritten allgemeingltig und kann daher von der
Pramisse abgetrennt werden.)

14) — \U/UR)(_"'"’-"‘!(ZR)QV(?{?{Z N-rxRz)} qus Z,13

(Die Negation der Konklusion wird zur Primisse, die Negation der
Prémisse zur Konklusion.)

15) — -\J’URX—-!'-TZRX A (xFz A= xRz) aus Z. 14

(Wird eine Oder-VerknUpfung negiert, so ist die entstehende
Aussageform tquivelent zu der Und-Verknipfung der negierten
Teile.)

16} —,'}J/'qu—b—?sz/\(x;fzﬂsz) aus Z.15

(Die Negation von "ein erstes und nicht ein zweites" ist dqui-
valent zu "wenn dos erste, dann das zweite" )

17) *vyqu""?/z\(-szx/\(x;fz—?sz)) qus Z.16

(Da in der Prémisse die Variable z nicht vorkommt, muf3 bei er-
fillter Préimisse die Konklusion fiir jedes z und daher fur alle z

. gelten,)
-
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18) /\ (mzRx Az ~¥xRz))— oy —v ) (= zRy Ay — yRa))]
- Eingangszeile

(Ist x nicht verursacht und Ursache fur alles andere, so gilt:
wenn x und y identisch sind, dann ist y nicht verursacht und

Ursache fir alles andere . )

19) -;¥ qu--"[x=yw—? fz\ (—zRy A (yj‘z-’-"sz)E aus Z,17 u.18
(KettenschluBlrege!)

20) —ryRx --7[/2\ (y#z vy Rz‘)-—? x=y] Eingangszeile

(Wenn y keine Ursache fir x ist, so gilt: wenn y Ursache fur alle
von y verschiedenen Dinge ist daan ist x mit y identisch.)

21) --rny-—"r[/z\ (~zRy A (y#z —*rsz))~—*x=y] aus 7,20

(Die zweite Primisse aus Z.20 wird durch die Aussage, y hat keine
Ursache, ergtinzt.)

22) ,--;}J/uRy( ——vyRx Eingangszeile
(Wenn x keine Ursache hat, dann ist y keine Ursache fiir x.)

23) —r}-{ qu—-ﬂr[/z\ (—wgﬂyf\(yfz-—?ykz)}—-*xﬂa aus 2,22 v.2]

(KettenschluBregel)

24) — \U/URx—-*VZ\ (--szRyA(yi‘z-—?sz))wa_l_ aus Z,23 u. 19
(Die als Konklusion stehenden Implikationen werden zu einer
Koimplikation zusammengefafit.)

25) — :\! quﬁ/})[fz\ —zRy Afy#z—ryRz))e x=y] aus Z.24

(Pa in der Primisse die Variable y nicht vorkommt, muf3 bet e:-
fullter Primisse die Konklusion fur jedes y und daher fur alle y
gelten.)

- 26} ¥ 4\[4\ (--:zRy/\(y}éz——?yRZ)}(—wa] aus Z.5, v,25

(Wenn es*einen gibt, der nicht verursachi ist, {2,5] und x, sofern es
hicht verursacht ist, eine bestimmte Eigenschaft hat [Z,Zfﬂ, dann
gibt es einen, der diese Eigenschaft hat, [2.26].)

~ 10 -
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Die letzte Zeile besclﬁf Es gibt genav einen, der keine Ursache
hat und Ursache fur alles andere ist.

3. Der Umkehrbeweis

Die Frage ist gestellt worden, ob man beim Gottesbeweis die
Thomassche These, daB alles Verursachte eine Erstursmche haben
miisse, notwendig braucht. Dieselbe Frage besteht in bazug auf
die anderen Beweisvoraussetzungen,

Die Frage wird dahingehend prézisiert, ob die Sttze: "Es gibt
mindestens zwei Dinge" und: "Genau einer hat keine Ursache

und ist Ursache fur alles andere" gelten kénnen, ohne daf3 die
drei beim Beweis verwendeten Voraussetzungen erfullt sind. Die
Antwort ist negativ. Sie wird gegeben durch einen Umkehrbeweis,
bei dem die im ersten Beweis gezeigten Sttze vorausgesetzi und
die dem ersten Beweis zugrunde liegenden Voraussetzungen her-
geleitet werden:

1) 4 Y xXF#z | n, Yor,
2) [_A (= zRy A (y?‘z—-*ykz))é—rx—y] n. Yor,
3) V /\ (= zRx A {x#z~= xRz}) aus Z,2

(Gibr es mit einer Eigenschaft genau einen, donn gibt es mit die~
ser Eigenschaft mindestens einen.)

4) ¥ 4\(X;"(z—>sz) aus Z.3

Gelten bei mindestens einem x fur alle z zwei Aussageformen
Z,'a’], dann gilt bei mindestens einem x fur alle z auch die
zweite allein |Z.4}.)

5) v}’?'{z : aus Z.1
(Was fur alle gilt [Z !] das gilt auch firy [Z 5]
Y \z’yﬁi\ /z\ (y?fz*-—ryliz)—-v\ﬁ yRz Eingangszeile

- 1] -
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(Wern es mindestens ein Ding gibt, das von y verschieden ist und
alles, was von y verschieden ist, y als Ursache hat, dann gibt es

mindestens ein Ding, das y als Ursache hat.)

7} /z\(y%z.-—ryR.z)—-aEsz aus Z,.5 u.6
(Abtrennung der ersten Primisse.)
8) ¥ \zfsz aus Z.4 u.7

(Aus: "Es gibt mindestens einen, der alles andere verursacht" [2.4]
und: "Wenn y alles andere verursacht, dann verursacht y minde-
stens ein Ding" [Zﬂ ergibt sich: "Es gibt mindestens einen, der
mindestens ein Ding verursacht" {Z‘.B .)

9 VYV yRz aus Z,8
zYy
(Vertauschung der Partikularisatoren. )
Damit ist der erste Teil des Beweises erbracht.
10) j.! zRy A 7 _\z/ zRx ~¥ x#y Eingangszeile

(W'eﬁ‘n y eine Eigenschaft hat und x diese Eigenschaft nicht hat,
" dann ist x von y verschieden.) -

11) xylyl\/z\ (x#z —»xRz)}—> xRy Eingangszeile

(Wenn x von y verschieden ist und x Ursache fur alle anderen
Dinge ist, dann ist x Ursache fury.)

12) ngyA"’f\z/szA/z\(x%z——erz)——ery aus Z.10 v, 11

(KettenschluBregel)
13) \z/zRy A-r\ngx A/z\ (x#z —» xRz )}—> xRy A—r Yqu aus Z.12.

{Die zweite Pramisse aus Z.12 wird der Konklusion zur Ergtinzung
zugefugt, wobei die Partikularisationsvariable z durch u ersetzt ist.)
14) \z/ 2Ry A\ 7 2Rx Alz— xRa)) — xRy A= yqu |
aus Z,13
(*Nicht mindestens einer" ist dquivalent mit “atle nicht"; die

zweite und die dritte Prdmisse werden unter einem Generalisator

i zusammengefailt. )
| - 12 -
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15) yzRyA N\ (rzRx A Gz~ xR2) - Y (xRyA — Y] URx)
aus Z.14

(Wenn die Priimisse aus Z. 14 fur mindestens ein x erfullt ist, dann
ist die Konklusion aus Z.14 auch fur mindestens ein x erfullt,)

16) l/zRy—»,}{ (xRy A= Y uRx) aus Z.3 v.15
(Abtrennung der zweiten Prémisse, )

17) Vsz—aa V(sz A—rVqu) L aus Z.16
(Vanablenumbenennung y statt z und z statt y.) |

18) ALY yRe—> Y (ke A ok aus Z.17

(Was fur jedes z gilt, gilt fur alle z.)

Mit Z.18 ist die These des hl. Thomas, dalB alles Verursachte
eine Erstursache hat, hergeleitet. - .

l?)—r/z\ ()g#z-bez}A/\z (uz ~> uRz)—» uFx Eingangszeile

(Wenn x eine Eigenschaft nicht besitzt und u diese Eigenschaft
besitzt, dann ist u von x verschieden. )

20) U;‘XA/; (u#Z —» URz)—> URx Eingangszeile

(Wenn u von x verschieden ist und u Ursache fur alles andere ist,
dann ist u Ursache fir x.)

21) -—v/z\(xfz—-'ﬁ-xﬂz)fxd (uFz —» URz)—> URx ous Z.19 v.20
(KettenschiuBregel und Zusammenfassung., )
22) - /Z\(x;éz—naz)h\'{ é(u#z-—"uRz')-—» ViR aus 2,21

(Wenn die Prémisse aus Z.21 fur mindestens ein u erfullt ist, dann
ist die Konklusion aus Z.21 auch fur mindestens ein u erfullt.)

23) -:/\ (x#z —?sz)—'a Vqu | aus Z,4 v, 22

(Abi'rennung der zweiten Pramcsse Daf die Parhkularisahonsva-
riable in Z.4 nicht u, sondern x lautet, kcmn durch eine emfache
Umbenennung behoben werden, ) '

- 13 -
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24) \i—r (x#z —»xRz)—> yqu _ aus Z,23
("Nicht alle” ist dquivalent zu "mindestens einer nicht",)
' !
25) .! (x#z A~ xRz)~—» B uRx aus Z,24

(Die Negation der Satzform: "Wenn ein erstes, dann ein zweites"
ist dquivalent zu: "Das erste und nicht das zweite.")

26) x#z AmrxRz~—> \6 uRx aus Z.25

(Wenn die Existenz eines von x Verschiedenen und durch x nicht
Verursachten die Konklusion sichert [2025], dann wird die Kon~
klusion quch gesichert, wenn zvon x verschieden und durch x
nicht verursacht ist,) '

27) zFx A1 zZRx > \)!: yRz aus Z,26
(Variablenumbenennung: z statt x, x statt z und y statt u,}
28) x#z A-7xRz A—zRx -—v}fquA\i,sz aus Z.26 u.27

(Zusammenfassung der beiden Implikationen.) .

29) éfz\ (Fz A~ szA—"sz#r\lf uRx /\Y’ yRz) aus Z.28

(Was fur beliebige x und beliebige z gilt, gilt fur alle x und alle z.)
Damit ist auch der dritte Teil des Beweises gefuhrt

4. Folgerung

Durch die beiden Beweise ist gezeigt, dafl die Sgtze: "Mindestens
ein Ding hat eine Ursache”, “Alles, was eine Ursache hat, hat
eine Erstursache", "Besteht zwischen verschiedanen Dingen keine
ursdchiiche Beziehung, so sind diese Dinge verursacht” und die
Sttze: "Es gibt mindestens zwei Dinge”, "Genau einer hat keine
Ursache und ist Ursache fur alles andere" Hquivalente Aussagen~
systeme bil den. Der Gottesbeweis "Ex causa efficiente” kann do-
her nicht gefuhrt werden, ohne daB entweder die drei zuerst ge-
nannten Sttze vorausgesetzt werden oder aber Voraussetzungen
' benutzt werden, aus denen diese drei Stze herleithar sind,

- 14 -
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5. Spezielle Strukturen

Die Voraussetzungen der gefuhrten Beweise lassen fur die Rela~
tion R verschiedene Strukturen zu. Bei den wichtigsten unter
ihnen bestehen noch folgende Gesetze: '

Fur je zwei Dinge gilt: ist das erste Ursache fur das zweite, dann
“ist das zweite nicht Ursache fur das erste:

L\ /)f\ (xRy —» —yRx) | (Asymmetrie)

Ist ein Ding Ursache fur ein zweites und das zweite Ursache fur
ein drittes, dann ist das erste Ursache fur das dritte:

f{\ /;} 4(ny/\sz—? xRz} | (Transitivitat)

Relationsstrukturen, in denen diese beiden Gesetze gelten, nennt
man auch Halbordnungen.

Im falgenden sollen einige Strukturen skizziert werden, bei denen
die Voraussetzungen der gefuhrten Beweise erfullt sind:

1. Die Weinstockstruktur,
die durch das nebenste-
hende Pfeildiagramm ge-
kennzeichnet ist. Die
Pfeile charakterisieren
jeweils die Richtung

von der Ursache zur
Wirkung. Es handelt

sich um eine Halb-
ordnung,

2. Die Quellstrom-

struktur (vgl. Gen,

2,10), die ebenfalls

eine Halbordnung

ist. Sie unterscheidet sich von der Weinstockstruktur dadurch,
dafl die Wirklinien sich nicht nur verzweigen, sondern ge-

- 15 =
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Y

h--‘h: SR

e A

legentlich auch wieder zusammenkommen,

3. Die zwischengliedlose Zentralstruktur. In dieser Struktur er-
scheint der Eine nicht nur als der

o alles andere Verursachende, son-

- dern auch, da in den Wirkliniewdie
Zwischenglieder fehlen, als der
Alleinverursachende. Man wird hier
R angemessen als Schapfer-Geschtpf-
Relation inferpretieren. '

4. Die Struktur der natirlichen Zahlen, wobei "kleiner als"
durch "Ursache fir" und die Zahlennamen durch entsprechen-
de Gegenstandsnamen zu ersetzen sind., . 4

... 5, Die Struktur der nicht negativen reelien Zahlen. In de
Menge dieser Zahien ist ein regressus in infinitum moglich, o
wie etwe die Zahlenfolge 1, 1/2, 1/3, 1/4, ... zeigt. }
Zugleich gilt: Gibt es zu einer Zahl eine kleinere, dann gikt 3

| es zu dieser Zahl auch eine kleinste kleinere, némlich die Nulf.

| Die Struktur macht nach Ersetzung von "kleiner als" durch "Ursache
fur" und der Zahiennamen durch entsprechende Gegenstands~

: t ' . " - 16 - ‘

© Paul Monnig - © Friedrich-Spee-Kolleg, Neuss
Neuss: B.A.Buike 2010



Monnig, Paul (ed. B.A.Buike)
Formalisierte Gottesbeweise : Aristoteles, Thomas, Anselm 37 von 66

namen deutlich, daB die Thomasschen Thesen, wonach ein
regressus in infinitum unmdglich ist und alies, was verur-
sacht ist, eine Erstursache hat, logisch nicht dquivalent

sind. Aus der Unmiglichkeit eines regressus in infinitum folgt
zwar fur jedes Verursachte die Existenz einer Erstursache. Eine
Folgebeziehung der umgekehrten Richtung besteht aber nicht,

Die Strukturen 4 und 5 bezeichnet man als Ordnungen. Sie sind
ntmlich nicht nur symmetrisch und transitiv, sondern auch konnex.
Leizteres besagt, dafl zwischen verschiedenen der Struktur ange-
htrenden Dingen die Relation R stets in der einen oder in der ande-
ren Richtung erfullt ist:

/)} /)\’ (x#y —» xRy yRx),

Die Frage, ob der hl. Thomas auf Grund seines Weltverstindnis-
ses die Wirkrelation im Sinne der hier gegebenen Definition als
konnex angesehen hat, wird verschieden beantwortet. Die Er-
fahrung lehrt, daB zwischen verschiedenen Dingen nicht immer
eine urstichliche Beziehung besteht, die Wirkrelation also nicht
konnex ist,

Es ist m¥glich, noch weitere Strukturen anzugeben, in denen die
Voraussetzungen der gefuhrten Beweise erfullt sind. Ein Beispiel
hierzu ist durch das nebenstehende Pfeildiagramm gekennzeichnet.,
Die Relationslinien gehen vom
Zentrum aus und verloufen dann
zyklisch weiter. Die kreisférmig
herumfuhrenden Relationslinien
entsprechen nicht dem linearen
Ablauf des Zeitgeschehens. Die
Struktur ist zur Darstellung der
Wirkrelation ungeeignet.

- 17 -
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fl. "Ex possibili et necessario"

. o e o w m—— e T e e A A Mo —— —
Bl evurr i el —L i wr— i —Jn - e R R ——

1. Formalisierung

Wie im ersten Kapitel sollen zuntchst einige Ubersetzungen voren-
gestellt werden, Verwendet werden die Relationssymbole
M: ", .. ist Seinsgrund fur das (aktualisierte) msgliche Sein von ..,
"

N: *., ist Seinsgrund fur das notwendige Sein von ...

Dann ergibt sich:

uMt: u ist Seinsgrund fur das (aktualisierte) msgliche Sein von t.

Y UMt: Fur mindestens ein u gilt: v ist Seinsgrund fir das (aktua-
Fisierte) mogliche Sein von t. In kirzerer Fassung; t hat ein msg-
liches Sein.

4 yNz: Fur mindestens ein y gilt: y ist Seinsgrund fur das not-

wendige Sein von z. In kUrzerer Fassung: z hat ein notwendiges
Sein.

y { v yNz A zMt): FUr mindestens ein z gilt: z hat ein notwendiges
§eir, und z ist Seinsgrund fur das {aktualiserte) msgliche Sein

von t. In kUrzerer Fassung: t hat ein migliches Sein, das in sei-
nem notwendigen Sein grindet.

A (UNx® x=u): Fur alle u gilt: dann und nur dano ist u der
geinsgrund fur das notwendige Sein von x, wenn x mit v identisch
ist, In kirzerer Fassung: x hat ein notwendiges Sein durch sich
salbst und durch keinen anderen.

Y {UNxA, w#u): Fur mindestens ein u gili: u ist Seinsgrund fur das
notwandize Sein von x, und x Ist veschieden von v In kiizeces
Fassung: x hat ein notwendiges Sein durch einen anderen
A ({(zNy«—sy=z) Al V uNz —yNz)): Fir alle z gili: darn und pur
a L] U . L] :
ann ist z der Seinsgrund fijr das notwendige.Sein von y, wenn

y mit z identisch ist, und, wenn z ein notwendiges Sein hat,
dann ist y der Seinsgrund fur das notwendige Sein von 2. In kiir-
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zerer Fassung: y hat ein notwendiges Sein durch sich selbst und
durch keinen anderen und ist Seinsgrund fur alles notwendige Sein.

/;\,[,:_{)\((ZNWFZ)/\(‘L\{ uNz—»yNz)e—x=y|: Fur alle y gilt:

dann und nur dann hat y ein notwendiges Sein durch sich selbst und
durch keinen anderen und ist Seinsgrund fUr alles notwendige Sein,
' wenn x mit y identisch ist. In kirzerer Fassung: x allein hat ein
notwendiges Sein durch sich selbst und keinen anderen und ist
- Seinsgrund fur alles notwendige Sein.

¥ /\I‘_/\ ((zNy«—=y=2) A( VuNz ~»yNz) )‘t—"x-y] Fur mindesten:

! ein x gilt: x allein hat ein notwendiges Sein durch sich selbst und

| durch keinen anderen und ist Seinsgrund fur alles notwendige Sein.
In kiirzerer Fassung: Genau einer hat ein notwendiges Sein durch
sich selbst und durch keinen anderen und ist Seinsgrund fur alfes
notwendige Sein.

\f A [I’\ (zNy<—s y—z)f\(\l Nz yNz) /\(V UMz~ yMz) Je—ox= y}

Gencu einer hat ein notwendiges Sein durch sich selbst und durch
keinen anderen und ist Seinsgrund fur alles notwendige und fur alles |
(aktualisierte) mégliche Sein.

2. Beweisfuihrong

Vorausgesefzt wird:

j- 1. Es gfbt mindestens ein Ding, das ein {cktualisiertes) mogliches
]. Sein hot:
) V V uM¥F .

2. A“N mitglichs Seir gUrdet in einem notwendigen Sein:

.;;l L:Jr uMt - \é (;‘;’ yINZ A sz}_j .

3 Alles notwendige Sein grurdet in einem Sein, dus durch sich selbst'
und durch kein anderes Sein notwendig ist; :
;9[3 yNz ~» \31( {fl:\ (UNXer-U);\xNz)j

19 -

© Paul Monnig - © Friedrich-Spee-Kolleg, Neuss
Neuss: B.A.Buike 2010



Monnig, Paul (ed. B.A.Buike)
Formalisierte Gottesbeweise : Aristoteles, Thomas, Anselm 40 von 66

s *

4. Grundet in einem durch sich selbst und durch keinen anderen 1
notwendig seienden Ersten das notwendige Sein eines Zweiten, '
und grundet im Zweiten das (aktualisierte) m8gliche Sein eines
Dritten, dann grundet im Ersten das (oktualisierte) mégliche
Sein des Dritten:

f;: };\ /f\[{} (UNx e»x=u) AXNzA ZMt — XM"} .

5. Wenn ein Gegenstand mit notwendigem Sein nicht Seinsgrund
fur einen notwendig Seienden ist, dann hat dieser Gegenstand
sein notwendiges Sein durch einen anderen:

{(\ QW ulNx A \L/’ uNz A = xNz~—» \L{ (uNx hx;éu)] .

Aus den Voraussetzungen folgt: Genau einer hat notwendiges Sein
durch sich selbst und durch keinen anderen und ist Seinsgrund fur
alles notwendige und alles (aktualisierte] mégliche Sein:

y ,)/’\[/;\ (zNy€>y=z)A (¥ uNz —=yNz) A(\L{ uMz »---3’},n‘\z‘\z))Ié-wx=),«r]o ?

Bewéis:

1) \1‘: HUM!’ n. Vor,

2 A Yumt— Y (¥ yNz azmb) n. Vor.
U Y

3) é[V yNz——"\i (é(uNxé-»x=u)Axsz n. Vor,

4) ,,f;\ 4 /;\[{} (UNx<> x=u) A xNzAth-—-—vaﬂ n. Yor.

5) ,)’:\/Z\EYONX ,&\L{ ulNz A—rxNz--v\llj (N J\x;éu)] n. Vor,
6) nyz»«;—»}f(é (UNx<=> x=u) A xNz) aus Z.3
(Was fur alle z gil'f[z,%‘l , gilt fur beliebige Z[Z,él.)

7) nyzAzMr-—v\){ (L\(UNxHFU)AxNzAth) aus Z.6

(Der Pramisse und der Konklusion aus Z.6 wird durch "und" die
Aussageform zMt zugefugt. Die Aussageform darf, da sie die Va-
riable x nicht enthtit, in der Konklusion mit in die Klammer ge-
nommen werden. )
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8) {} (UNXH)(:U) AxNz A zMt —‘r/b (UNXH x=u) A xMt aus Z.4 r

(Was fur alle x, z und t gilr[Z.4], gilt fir beliebige x, z und t.
Nach Wegfall der Generalisatoren wird der erste Teil der Prémisse

der Konklusion zugefugt.)
%) :J( (é (UNxe»x=u) A xNz AzMt)—s E (/l} (UNIx &> x=u} A xMt)
' aus Z.8

(Aus: "Wenn x eine erste Relation erfullt, dann erfulit x eine zwei-
te" ergibt sich: "Wenn mindestens einer die erste Relation erfullt,
dann edfullt mindestens einer die zweite.")

10) Y’ yNz AzMt -—r¥ ({'\(uNxve—vFu) AxMt) aus Z,7 u.9
(Kettenschlufiregel )
1) \zf(;;yNzAsz)—; ¥ (A ONx4e x=u)A xMt)  aus Z. 10

(Da die Konklusion aus Z, 10 die Variable z nicht enthilt, gilt sie
unabhtingig von z, sofern die Prémisse fur irgendein z erfullt ist.
Die Préimisse aus Z, 10 darf daher mit einem ouf z sich beziehen~
den Partikularisator versehen werden.)

12) Vume—Y (\){ yNz AzMt) aus Z.2
{Was fur alle t gilt, gilt fur beliebige t.) |
13) HUM!"‘—"‘ v (/L} (UNx <> x=u) AxMt) aus Z.12u. 11

(KettenschiuBregel, Z.13 besagt: Wenn t ein (aktualisiertes) mégliche:
Sein hat, dann hot t mindestens elnen Seinsgrund, der durch sich '
selbst und durch keinen anderen notwendig ist, )

14} V V,(f\ {UNx=—> x=u) A zMt} aus Z.1 v, 13
tx v

(Wenn es mindestens ein Ding gibt, dos ein (aktualisiertes) mogliches -
Sein hat [I" ':1, und jedes beliekige ' mit (aktualisiertem) méglichem
Seir in mindestens einem Sein giundel, das durch sich selbst und durch
ketn anderes Sein notwendig tu! {Z. 13], dann gibt es mindesiens ein
Ding, das ein (okiualisieries) mdgliches Sein hat und in einem Sein
grundet, dos durch sich selbst und durch kein anderes Sein notwendig
ist 2., 14].) | |
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15) !g .é (WNx &= x=U) aus Z. 14 ‘:

(Wenn fur mindestens ein und mindestens ein x zwei Stitze gelten
(z. 14], dann gilt fur mindestens ein t und mindestens ein x auch 1
der erste allein. Da dieser Satz die Variable t nicht enthalt, wird
der auf t bezogene Partikularisator bedeutungsios und kann wegfal-
len. Die gewonnene Zeile besagt: "Es gibt mindestens einen mit not-
wendigem Sein, das in ihm selbst und in keinem anderen grindet.")

16) yuNx A YUNZA"'! xNz-—-—av'LN: (UNx A x2u) aus Z.5

(Wegfall der Generalisatoren. }
17) }juNx A—r\l/_' (uUNx xw.x;'a'éu)--;n—,r(\'J:j uNz A= xNz) aus Z.16

(Kontrapositionsregel . Die Negation des zweiten und dritten Teils
der Pramisse wird zur Konklusion; die Negation der Konklusion

kommt zur Prémisse. )
18) {'\(UNxHx=u)—~-r (\J uNz A — xNz) aus Z.17

(Die Pramissen aus Z.17 und Z.18 sind dquivalent: Der Satz: "x hat
durch mindestens einen ein notwendiges Sein, und x hat kein nof=
wendiges Sein durch einen, der von x verschieden ist" besagt das
gleiche wie: "x hat notwendiges Sein durch sich selbst und durch

keinen anderen".)

19) /U\(uNxHx=u)—s(¥uNz —» xNz) aus Z,18

(Die Negation von "ein erstes und nicht ein zweites" ist dquivalent
-u "wenn das erste, dann das zweite". )

20) 6 (UNx 4=+ x=u) —» (ZNx«—>x=2) Eingangszeile
(Wenn etwas fur alle gilt, dann gilt es auch fur z.)

21) /l} (uNxd-—‘-x=u)—a(szf-—rx=.z) ;\(\3’ uNz ~»xNz) aus Z.20u. 19
(Zusammenfassung der beiden implikationen. )

22) )‘}(uqu—- x=u)---»/> ((zNx+> x=2Z)A (\uj uNz —»xNz)} aus Z,21

(Da in der Primisse von Z.21 die Variable z nicht vorkommt, muf}
bei erfullter Pramisse die Konklusion fur beliebige = und daher fir
alle z gelten.)
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23) ¥ Q ((zNx «>»x=z) /\(\L{ uNz —» xNz}) aus Z,150.22

(Wenn es einen Gegenstand mit einer ersten Eigenschaft gibt [Z. 15‘]
und ein beliebiges x, sofern es diese erste Eigenschaft hat, auch
eine zweite Eigenschaft besitzt [2022], dann gibt es einen Gegen~-
stond mit einer zweiten Eigenschaft [Z.23 . Mit der letzten Zeile
ist der Satz gewonnen: "Mindestens einer hat einmotwendiges Sein
durch sich selbst und durch keinen anderen und ist Seinsgrund fur
das notwendige Sein aller notwendigen Dinge.")

24) ,ﬁ {UNx <> x=u)—» yluNx Eingangszeile

(Wenn x ein notwendiges Sein durch sich selbst und durch keinen
anderen hat, dann hat x durch mindestens einen ein notwendiges

Sein.}
25) }_,f uNxA/; (X uNz~» yNz)—» yNx Eingangszeile
(Wenn x ein notwendiges Sein hat und y Seinsgrund fur alles not-

wendig Seiende ist, dann ist y Seinsgrund fir das notwendig seien-
de x.) '

26} yNxA /L} (UNx €+ x=u}—» x=y Eingangszeile

(Wenn y Seinsgrund fur das notwendig seiende x ist und x notwen-
diges Sein durch sich selbst und durch keinen anderen besitzt, dann

ist x mit y Identisch.)
27) {\(uNx‘*Fu)A/Z\(\j uNz—» yNz}—>x=y  aus Z.24,25 u,2¢

(Aus den Aussageformen "wenn ein erstes, dann ein zweites", "wenn
das zweite und ein drittes, dann ein viertes" und "wenn das vierte
und das erste, dann ein finftes" ergibt sich "wenn das erste und das
dritte, dann das fiinfte”,)}

28) MuNx e x=u) A (@Ny < y=2) f\(‘}f uNz — yNz))—> x=y
aus Z,27

(Erweiterung des zweiten Teils der Prémisse.) -

29) /l} (uNxHx=u)-—-r[/z\ ((zNy(—ty=z)/\('¥ uNz ~» yNz))-—vx—T-ﬂ

aus Z.28
(Fur beliebige Aussageformen A, B, C sind stets die Ausdriicke
- 23 -
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AAB—C und A-—=(B—C) dquivalent.) )
30) {i\ (UNX %=y} /y\[{\ {(zNy «»y=2z)} A ( ¥ uNz ~—» yNz))—-x‘—"';J '._

' aus Z.29 5
{Da die Pramisse aus Z,29 die Variable y nicht enthalt, muf} bei i
1
!

erfullter Primisse die Konklusion fur alle y gelten.,)

31) \x/{{'t[/i\ ((zNyHy=z)A(¥uNz-—?yNz))—+x=y] aus Z.15 u.30 |

(Begrundung wie bei Z,23. Der in Z,31 stehende Satz lautet: "Hsch-
stens einer hat ein notwendiges Sein durch sich selbst und durch kei-

nen anderen und ist Seinsgrund fur das notwendige Sein aller notwen-
digen Dinge.")

32) }!4[4 {(zNy &= y=2) A(YUNZ‘——P yNz))va—-vx:y] auvs Z,23 v,31

(Wenn es mit einer Eigenschaft mindestens einen {2.23] und h¥chstens
finen Z.31] gibt, dann gibt es mit dieser Eigenschaft genau einen
Z.321.)

33) {} (uNxHx=u),’Afo—-p4 ((zNxs=» x=z)A (yul\lz—-p xNz) s xMt
aus Z,22

(Die Prmisse und die Konklusion aus Z, 22 werden durch die Aus- '
sageform xMt erweitert,)

34) :’!({’\(uNxe—rxw)AxMt)—b \!([/z\ ((zNx «»x=2)
)\(YUNZ""‘XNZJ)/\ xMt] aus Z,33

{Wenn die Primisse aus Z.33 fur mindestens ein x erfulft i.st, donn
ist die Konklusion aus Z,33 auch fur mindestens ein x erfullt,)

35) \(u uMt —= \!(Dz\ ((zZNx <+ x=2) A(\l{ uNz-—» xNz))/\xMi]
| aus Z,13 u. 34

- B N R

(Kettenschlufiregel )

Um den letzten Teil des Beweises kUrzer und tbersichtlicher fihren
zu kénnen, werden neue Bezeichnungen eingefthrt:

| 36) Px staft 4((zN_xHx=z)A(\L{uNz—+ xNz))
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37) Py staft é\((zNyé-ry?:)A(\JuNz-——vyNz))

Man erhilt dann:

38) VA (Py > x=y) | aus 7,32 u.37
39) Vth-—a \/ (Px A xMt) ous Z.35 u.36
40) \U/qu-g )Y(Py/\yMt) aus Z.39
(Varioblenumbenennung: y statt x.)

41) y (PyA yMt}a /;,\ (Pyse=er x=y ) —> xMt Eingangszeile

(Wenn es mindestens einen mit e iner ersten und einer zweiten Eigen-
schaft gibt und x als einziger die erste Eigenschaft besitzt, dann
besitzt x auch die zweite Eigenschaft.,)

45 von 66

42) YUMTA¢ (Pye—» x=y)-—» xMt aus Z,40 u,.41
(KettenschluBregel ., )

43) /y\ (p,,HFy)ﬁ,(E UMt s xMH) Laus Z.42

(Die Aussageformen AAB-»C und B -—=(A—=C) sind dquivalent.)
“4) A By—>sxy)—~ )\ (V uMt > xMt) aus Z.43

(Da die Pramisse aus Z.43 die Variable t nicht enthdlt, mu3 die Kon=
klusion fur alle t gelten.)

45) /\(Py'ﬂ-rx=y)-»/\ (\’ UMz~ xM2z) aus Z.44
(Varzablenumbenennung z statt t.)

46} /\(V UMz —» xMz) A A (Py4+ x=y —v/\[PyAA(VUMZ—PyMZ)
-é—-r x—y] Eingangszeile

{(Wenn x eine erste Eigenschaft und als einziger eine zweite Eigen-
schaft besitzt, dann besitzt x als einziger beide Eigenschaften. )

47) A (Pye—ry=y) W/\[Py AA(\’UMz—u yMz)‘—-‘Px=y]
aus Z.45 u.46

(Kettenschlufiregel und Zusammenfassung.)
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‘ v 3
48) \ 4[")/ A\ (Y oMz~ yMz)e x| aus Z.38 .47
(Begriindung wie bei Z.23.) ..
49) ¥ /)5[/;\ ((zNy$=y=z) A (E uNz—> yNz) A (\IL: uMz -»yMz))

G x=y] ' aus Z.48 u,37 |

1

(Py wird wieder ersetzt, Die beiden die Variable z betreffenden 1
Generalisationen werden unter einem Generalisator zusammenge-

Damit ist der Beweis gefihrt. Die letzte Zeile besagt: "Es gibt

genau einen, der durch sich selbst und durch keinen anderen ein :
notwendiges Sein besitzt und Seinsgrund fur alles notwendige und ]
fur alles (oktualisierte) mogliche Sein ist.” i

faldt) .
|

3, Zur Notwendigkeit der Voraussetzungen

Der Gottesbeweis "ex possibili et necessario'" fhrt von den sinn-
lich wahrehmbaren vergtnglichen Dingen, denen ein aktualisier-
tes mégliches Sein zukommt, zu dem Einen, der das Sein durch sich
selbst und durch keinen anderen besitzt und der Seinsgrund aller
Dinge ist.

Der bewiesene Satz
\){ 0[4 ((zNyé—=> y=2z) A (y uNz —»yNz) A(\L{ uMz ~-aa-)r!‘s.»“lz))#——zvxw_‘_\

sagt nicht, es gebe aufler dem Einen noch andere. Er sagt, falls
andere existieren, sei der Eine ihr Seinsgrund. Ergtinzende Aus-
sage ist die beim Beweis benutzte 1, Voraussetzung: “Es gibt min-
destens ein Ding, das ein (gktualisiertes) migliches Sein hat." Ob
auBer dem Einen noch andere mit notwendigem Sein existieren,
bleibt offen.

Die Frage besteht, ob die ibrigen 4 beim Beweis benutzten Voraus-
setzungen erfullt sein mussen, damit der bewiesene Satz gelten kann.
Die Antwort ist positiv und wird gegeben durch einen Umkehrbeweis:
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9
1) ¥ A[fz\ ((zNnyz)A(\u[ uNz ~ryNz) A(VU uMz — yMz)}(—h'c::y]h

Y
n. Vor,
2) }{ /z\((ZNXHx:Z)A(\J uNz—>»xNz) A(YUMzﬂxMz))
aus Z.1

(Gibt es mit einer Eigenschaft genau einen, dann gibt es mit die-
ser Eigenschaft mindestens einen,)

3 YA ENxerx=z) AA (Y uNz—xN2)A A (Y oMz xMz)
' aus Z.2

(Der auf die Variable z sich beziehende Generalisator wird auf
die drei in der Klammer stehenden Aussageformen aufgeteilt.)

4) Y{lt/;\ (sz(—)x=z)A/z\(\U/uMz--—erz) aus Z.3
{(Wegfall des mittleren Gliedes,)
5) /Z\(szi—'x=z)-=r¥ny Eingangszeile

(Wenn x notwendiges Sein durch sich selbst und durch keinen ande-
ren hat, dann hat x durch mindestens einen ein notwendiges Sein.)

6) },‘IUM?A /z\ (\t{ uMz —» xMz)}—» xMt Eingangszeile

{Wenn t ein mtgliches Sein hat und x der Seinsgrund fir alle Dinge
mit méglichem Sein ist, dann ist x der Seinsgrund fiir das mégliche

Sein von t.)
7) \L{ UMT/\/} szxHx:z)A /z\ ( \b/ UMz —» xMz )= \){ny AxMi
aus Z,5u.é
(Zusammenfassung der beiden Implikationen.)
8) yqu A }q/[/:::\ (ch.xé-—-}x=z)A/;x (guMz-——?xMz)]
-—b¥ (\Y/ny Axit) aus Z.7

(Wenn die Promisse aus Z.7 fir mindestens ein x gilt, gilt die Kon-
kiusion aus Z.7 auch fur mindestens ein x.)

9) \U/UMP-'PY; (};’nyf\xMt) aus Z.4 u.B

(Abtrennung des zweiten Teils derzgrﬁm isse.)
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10) A’;_\[hfqu—-Az/(nyzAszﬂ aus Z.9
(Generalisation in Bezug auf die Variable t und Variablenum-

" benennung.z statt x.}

Mit Z.10 ist der Satz hergeleitet: Alles mgliche Sein grundet in
einem notwendigen Sein. )

1) YA GENxex=z)A /;\(}J/uNz-—-)xNz)]  aus 2.3
(Wegfall des letzten Gliedes.)

_12) \x/[{’\ (UNx €= x=U)A /U\ (\)J: yNu-—nyu)] aus Z.11 ];
(Variablenumbenennung: y statt u und v statt z.) 3
13) nyz)\/t}(\ynyuu-?xNu)——?xNz Eingangszeile

(Wenn z notwendiges Sein hat und x Seinsgrund fur alles notwen-
dig Seiende ist, dann ist x Seinsgrund fiir das notwendig seiende z.)

14) ¥yNz A /u\ (UNx€—rx=u) A /U\(}/yNu—) xNu)
— /U\(UNXHX:U)A xNz aus Z.13

(Prdmisse und Konklusion sind durch die Aussageform .{J\(uNxHx=u)
erweitert,)

15) ‘;{/yl\lz A}![O (UNx e x=u)A /u\(\y/ yl\lu-aprL{EI,
— \'x’ (au\ (uNx(—-)x=.u)/\ xNz) aus Z.14

(Wenn die Pridmisse fur mindestens ein x gilt, gilt die Kenklusion
auch fur mindestens ein x.)

16)""\}! yNz-—-v}(/({l\(uNx(—#Fu)}\ xNz) _ aus Z.12 u, 15
(Abtrenriung des zweiten Teils der Prémisse. )
17) /z\[\){ yNz— Y (/\(uNxex=u)A xNz] aus Z.16

(Generalisierung in Bezug auf z.)

Mit Z.17 ist der Satz gewonnen: Alles notwendige Sein grundet in
einem Sein, das durch sich selbst und durch kein anderes Sein not-

wandig ist.
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18) }{[é (! uNz~> xNz)Aé ( y uMz —» xMle aus Z.3
(Wegfall des ersten Gliedes. ) |

19) }’[/z\(\luNz——byNz)/\/z\(y uMz—» yMz)] aus Z.18
(Variablenumbenennung y statt x. )

20) é(uNx(—*x%)A/z\(yuNz-—#yNz}»—'xw Eingangszeile

(Wenn x notwendiges Sein durch sich selbst und durch keinen ande-
ren besitzf und y Seinsgrund fur alles notwendig Seiende ist, dann
ist x mit y identisch. Siehe Zeile 27 im vorhergehenden Beweis
und deren Herleitung.)

21) x=yA fz\ ( y UMz —yMz)—» /z\ (}j uMz —»xMz} Eingangszeile

{Wenn x mit y identisch ist und y eine Eigenschaft besitzt, dann
besitzt x diese Eigenschaft,)

22) /u\ (UNx<—rx=y) ,n'\/z\ (\d uNz — yNz)/\/z\ ( E uMz—r yMz)
_,é\(yuMz&ﬂ-xMz) aus Z.20 u. 2]

(Kettenschlufiregel . ) .

23) /\(uNxHx-—-u) A V{A ( Y uNz —»y Nz} A /\ (V uMz—-—byMzﬂ
...,/\(V uMz —-a-xMz) aus Z.22

(Da die Konklusion aus Z.22 die Variable y nicht enthilt, gilt sie
unabhiingig von y, sofern die Primisse fUr mindestens ein y erfullt

ist.)

24) }ﬁ (uNx(——a-x=u)-—v/:} (}J/UMZ—* xMz) aus Z.19 u.23
(Abtrennung des zweiten Teils der Primisse.)

25) /z\ (yuMz——*xMz)A\u{ UMt~ xMF Eingangszeile

(Wenn x zu all denen, die eine bestimmie Eigenschaft haben, in
einer Relation steht und t dies= Eigenschaft besitzt, dann steht x
zu t in der befreffenden Relation, )
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26) 4} (UNx €ox=u) A Y UMt —xMt qus Z.24 u.25
(KettenschluBregel) '
27) /l} (UNX - x=U)A zMt—> xMt aus Z.26

(Wenn bei Gultigkeit des ersten Teils der Prdmisse die Konkiusion
durch die Existenz eines Seinsgrundes fur t gesichert ist, dann ist
die Konklusion bei Gultigkeit des ersten Teils der Priimisse auch
gesichert, wenn z der Seinsgrund fur t ist.)

28) A A ALA @ONxevx=u) axNz AzMt —xME - aus 2,27

(Der Priamisse ist die Aussageform xNz zugefugt. Anschlieflend 4
Generalisierung in Bezug auf x, z und t.) '-

Damit ist der Satz gewonnen: Wenn in einem durch sich selbst und
durch keinen anderen notwendig setenden Ersten das notwendige
Sein eines Zweiten grundet und im Zweiten das (oktualisierte) msg-
liche Sein eines Dritten, dann grUndet im Ersten das (aktualisierte)
mégliche Sein des Dritten.

29) x=y A 4 (\L{ uNz«-?yNz)——-/)_ (y uNz —»xNz) Eingangszeile

(Wenn x mit y identisch ist und y eine Eigenschaft hat, dann hat
x diese Eigenschaft.)

30) /\(uin'-'#SFu)/\ A Y UNz = yNz ) /\(V uNz —»xNz)
U : z 'V FARY
aus £2.20v.29

(KettenschluB und Zusammenfassung.,)

31 A(UNXH){:U)AIVA.(VUNZ-—?yNZ)-——?A(V uNz —xNz)
Y y z v % abs Z.30

~ (Da die Konklusion aus Z.30 die Variable y nicht enthdlt, gilt sie
- unabhdngig von y, sofern die Primisse fir mindestens ein y erfullt
ist,)

32) \),f Q(guNz-.,yNz) aus Z.19
(Wegfall des zweiten Gliedes.)
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33) A (UNxerx=u)~— A(V/UNz—xNz) aus Z.32 u. 31
(Abtré"nnung des zweiten Teils der Priimisse)

34) A(uin—-‘x=u)——>(\fuNzﬂxNz) aus Z.33
(Wegfall des auf z bezogenen Generalisators.)

35) /\(uNxHx=U)A \fuNz-—-?xNz aus Z.34
(Fur b%liebige Aussageformen A, B, C sind die Ausdricke
A—»(B—»C) und A A B—>C &quivalent.) ,

36) VuNxA=Y (uNxAXfu)A\g uUNz—rxNz  aus Z.35
(Die Russageform” /A (uUNxe—=x=u) ‘wird durch die tquivalente
Aussageform \U(' uN* A~ Y (UNx Ax#u) ersetzt,)

37) VuNxA YuNza— xNz— V (UNx Ax#u)  aus Z.36
(Konr:-"uposil"ion%rege!, Der zweite Teil der Pridmisse wird unter

Wegfall des Negationszeichens zur Konklusion; die Negation
der Konklusion kommt zur Priimisse.)

38) AA[Y uNxA VuNza=rxNz— Y (UNx Axfu)] aus Z.37

' (Gen(’e(rcfisigrung in Bezug auf x und z.)’

Damit ist auch der letzte Satz hergeleitet: Wenn ein Gegenstand
mit notwendigem Sein nicht Seinsgrund fur einen notwendig Seien-
den ist, dann hat dieser Gegenstand sein notwendiges Sein durch
einen anderen,

Die in den Zeilen 10, 17, 28 und 38 stehenden Aussagen waren
zu beweisen.

4. Folgerung

Aus den Herleitungen ergibt sich, dafl die 5 dem Gottesbeweis "ex
possibili et necessario" zugrunde gelegten Voraussetzungen ein
Aussagensystem bilden, das dquivalent ist zu dem System, welches
besteht aus der 1. Voraussetzung: "Es gibt mindestens ein Ding, das
ein (aktualisiertes) mdgliches Sein hat" und dem Satz: " Genau
einer hat notwendiges Sein durch sich selbst und durch keinen an-
deren und ist Seinsgrund fir alles notwendige und alles (aktualisier-
te) mogliche Sein," Aus der Aquivalenz der beiden Systeme folgt,
dall man beim Gottesbeweis "ex pg?sibili et necessario” entweder
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'

die 5 hier verwendeten Voraussetzungen braucht oder solche Vor-
aussetzungen, aus denen diese beweisbar sind.

5. Unabhtingigkeit

Ein System von Sdtzen heiflt unabhtingig, wenn kein Satz des Sy-
stems mit Hilfe der anderen Sdtze beweisbar ist, das System also
kein tquivalentes Teilsystem besitzt. Die Unabhdngigkeit zeigt
man durch Deutungen, die innerhalb der Teilsysteme, die durch
Weglassen eines Satzes entstehen, moglich sind, durch das Ur-
sprungssystem aber als Fehldeutungen ausgeschlossen werden.

Im folgenden soll die Unabhténgigkeit der 5 dem Gottesbeweis "ex
possibili et necessario" zugrunde gelegten Voraussetzungen durch
solche Deutungen bzw. Fehldeutungen gezeigt werden. Die 5 als
Beispiele gegebenen Strukturen erfullen jeweils 4 Voraussetzungen,
aber eine nicht. Wo ein Pfeildiagramm die Struktur darstelit, ist
ein Element x durch einen Kreis mit doppeltem Innenpfeil, durch
einen einfachen Kreis bzw, durch ein Sternchen bezeichnet, je
nachdem ob die Aussogeform .\ (UNx - x=u}, (uNx  x7u)
bzw. ¥ uMx diesem Element zukommt. Die Pfeilspitzen sind
einfach fur die Relation M und doppelt fur die Relation N.

1. Beispiel: Die Relationen M und N sind leer: N u {uMx - uNxj.

Die erste Voraussetzung gilt nicht; die anderen Voraussetzungen
gelten. (Es ist zu beachten, dali eine Implikation mit falscher
Pramisse stets wahr ist,)

2. Beispiel: Die Struktur ist
durch das nebenstehende Pfeil-
diagramm charakterisiert, Von
den Kreisen im Innern fuhren
keine Relationslinien zu den
Sternchen auflen.
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Die zweite Voraussetzung ist nicht erfullt; die anderen Voraus-
setzungen gelten.

3. Beispiel: Ein Element x, fur das die Aussageform /\(uNx&x—u)
gilt, ist nicht vorhanden. Die durch
einfache Kreise bezeichneten Ele-
mente bilden einen Zyklus, an den
sich nach auBen die anderen Elemen-
te anschlieflen.

Die dritte Voraussetzung ist nicht
erfiillt; die anderen Voraussetzun=-
gen gelten.

4, Beispiel: Die Struktur umfalBt drei Elemente. Das erste steht
zu sich selbst und zum zweiten in der Relation N; das zweite
steht zum dritten in der Relation M; zwischen dem ersten und
dem dritten besteht die Relation M nicht,

Die vierte Voraussetzung ist nicht erfullt; die anderen Voraus-
setzungen gelfen.

5, Beispiel: Die Struktur ist durch das nebensi'ehende Pfeildia-
gramm charakterisiert. :
Sie umfalit zwei Teil-
strukturen, zwischen denen
keine Relationsverbindun-
gen bestehen, Jede Teil-
struktur erfol It fur sich alle
5 Voraussetzungen, die Ge=
samtstruktur aber nur die
ersten vier,

Die Beispiele beweisen, dafl die 5 dem Gottesbeweis "ex possibili
et necessario” zugrunde gelegien Voraussetzungen unabhingig sind,
womit im Zusammenhang mit dem vorhergehenden klargestellt ist,
dafl man keine von ihnen weglassen kann, ohne den Beweis unmsg-
lich zu machen.
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